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Rappels — algebre des arbres binaires plans

[Loday-Ronco]

Y, : ensemble des arbres binaires plans
Y = QUY;,]
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Rappels — algebre des arbres binaires plans

% «—— 35214 Dbijection entre Y et S,
3

4
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Rappels — algebre des arbres binaires plans

«—— 35214 Dbijectionentre Y, " et S,

Surjection S,, — Y;, en oubliant les étiquettes
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Rappels — algebre des arbres binaires plans

5 «—— 35214 Dbijection entre Y,." et .S,

] 4 Surjection S, N Y,, en oubliant les étiquettes

Pour T € Y,,, on définit

UY(T)= » o €8
o€Sn
U(o)=T
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T+«T =T (U(T) « T(T"))
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Rappels — algebre des arbres binaires plans

5 «—— 35214 Dbijection entre Y,." et .S,

] 4 Surjection S, N Y,, en oubliant les étiquettes

Pour T € Y,,, on définit

UY(T)= » o €8
o€Sn
U(o)=T

—1

T+«T =T (U(T) « T(T"))

O *x (X = E uv

u,v={1,...,n}
Std(u)=0,Std(v)=«

12 %21 = 1243 + 1342 4 1432 4 2341 + 2431 4 3421
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RaAlgebre des arbres binaires plans

T+T =T (U(T) «9(T"))
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RaAlgebre des arbres binaires plans

T (Y(T) * U(T"))
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RaAlgebre des arbres binaires plans

T«T =T (U(T)*T(T")

N %.= (2134 312) = (1)
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RaAlgebre des arbres binaires plans

T+T =T (U(T) «9(T"))

N %.= (2134 312) = (1)

= (3241 + 3142 + 2143 + 2134) + (4231 + 4132 + 4123 + 3124)
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RaAlgebre des arbres binaires plans

T+T =T (U(T) «9(T"))

N %.= (2134 312) = (1)

= (3241 + 3142 + 2143 + 2134) + (4231 + 4132 + 4123 + 3124)
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RaAlgebre des arbres binaires plans

T+T =T (U(T) «9(T"))

N %.= (2134 312) = (1)

= (3241 + 3142 + 2143 + 2134) + (4231 + 4132 + 4123 + 3124)

D D A A
&4—31 2+2\1>3+21 3+><1+4\1>2+41 2+31 ‘
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La question
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La question

Comment multiplier deux arbres dans l'algebre de LR ?
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La question

Comment multiplier deux arbres dans l'algebre de LR ?

Comment multiplier deux TAC dans I'algebre de LR ?
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Le résultat
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Le résultat

Ty et T, deux arbres binaires, en bijection avec les TAC A; et A,

Tl*TQZZT

la somme étant prise sur les arbres
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Le résultat

Ty et T, deux arbres binaires, en bijection avec les TAC A; et A,

Tl*TQZZT

la somme étant prise sur les arbres en bijection avec les TAC A
dans l'union :

.
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La preuve (C)

GT - LaBRI - 30/01/09 — Algebre de Loday-Ronco et tableaux alternatifs de Catalan (2/2) — — p.6/10



La preuve (C)

Ty« Ty =0 (W(T)) * U(T1))
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La preuve (C)

Ty« Ty =0 (W(T)) * U(T1))

E(T]_)*E(TQ) = Z 01 X O'QZZO' Z Z 0

U(o1)=T1 U(o2)=T> o U(0)=T
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La preuve (C)

Ty« Ty =0 (U(Ty) % (1))

AT n=YriY ¥ o

U(o1)=T1 U(o2)=T> o U(0)=T

I =
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La preuve (C)
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La preuve (C)

\P(Tl)*E(TQ): Z 01 * Z UQ—ZO = Z Z 0

V(o1)=T1 U(o2)=T> .. W(o)=T
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La preuve (C)
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T... U(
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La preuve (C)
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La preuve (C)
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La preuve (C)

@(Tl)*ﬁ(TQ): Z 01 * Z O'QZZO' ; Z
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La preuve (C)
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La preuve (C)

@(Tl)*ﬁ(TQ): Z 01 * Z O'QZZO’ ; Z Z 0

V(o1)=T1 U(o2)=T> T... U(o)=T
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La preuve (C)
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La preuve (D)
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