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~ Note sur une Equation aux différences finies ;

Par E. CATALAN.

M. Lamé a démontré que I'équation
Pl-f-c = P- +'P-—0PJ+ Pa—lP4 +' . ‘+ P4P-—.+ P!Pn—n + P- ’ ( l)
se raméne a l'équation linéaire (rés simple,

Py = 220 (2)

Admettant douc la concordance de ces deux formules, je vais clicr-
cher i en déduire quelques conséquences.

Lintégeal : - 4 -+ t— 3-2

et comme, dans la question de géoméirie qui conduit i ces deux
€quations, on aPy= 1, nous prendrons simplement

2.6.10.14... (fn — 6) 2
S R Tk ()

| hri—
Le numérateur A
2.6.10.14... (n—6)=2"T".1.5.5.7... (2n — 3)

2*~'.1.2.3.4.5... @2n—2) __ 1.2.3.4...(an —2;
2.4.6.8...(an—2) 1.2.3...{n—1) °

Donc
i(n - 1) (n-}2)... (2n —2) £
Popr = - 2.3.4... n 5 (1)
. )

(4944 -

Si l'on désigne généralement par C,, le nomlie des combinaisons de
m letlres, prises p i p; et si I'on change n en 2--1, on aura

Pa+s - Il-;-l C:n.u) (5)
ou bien

P,.,,_, — C’"I“ —

C;n,nml' (G)
II.
Les équations (1) et(5) donnent ce théortine sar les combinaisons :

1 1 1
e C:n.;- = I—l C:n—:.n—l + "T; Cm—‘,.-.—) P

n--1

N
: ' , (7)
4= G X3C, + ... +=-C, ...

L

On sait que le (z - 1) nombre figucé de lordre n-1, a pour
expression, C,,.: si donc, dans la table des nombres figurés, on
prend ceux qui occupent la diagonale ; savoir :

Iy 2, 6; a0, mo; 253, 02k..s;

qu’on les divise respectivement par

on.obtiendrs

A)
lesquels jout
Un terme nme des
produits que éme, ct
dans un ord) n multi-

pliant les te
Par exem);
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